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Vira qua téi d3 viét mot bai twong déi dai vé phuong phap gidi mot bai toan nhd trong vong 3 gidy theo
cach khong can nhé cong thirc ma van cho ra két qua dung nhu khi dp dung cdng thire. Thue ra, bai todn
3 gidy chi la mdt bé phéng dé téi dua ra mot phuwong phap hoc khdng ¢ nhé ma van nhé, té vé nhé nhung
thwe ra khéng nhd chiat nao. Trong vd thuat, thé vé nhu thé goi 13 vo chiéu vi ngudi hoc vd thdm nhuan
roi s& tung chiéu theo phan xa mot cach nhanh chéng chir khéng con nhé theo chiéu thirc niva. Trong viéc
hoc, nhat 1a cdc moén khoa hoc tu nhién nhu todn ly, mudn luyén dugc vé chiéu thi ta phai chia viéc hoc
ra lam 3 giai doan nhu mé ta trong bai viét d3 néu. D& lam quen vai v chiéu phap, trong bai viét d3 ké
tdi d@ nghi hai bai tap nho va hira s& cho biét dap an sau. Do d6, bai nay duoc viét dé thyc hién |oi hira
dé.

A. Baitoanthuo 1

Tim dao ham cta ham sé hitu ti sau day:

Bai todn nay rat don gidn. Nhiéu ngudi da biét cong thirc dé tinh dao ham clia ham s nay roi tir cac
sach toan giai tich. Tuy nhién, ta c(r phai giai lai theo 3 budc dé luyén vé chiéu nhu sau.

a. Buwdc 1: Cach gidi cdn ban Ia dung cdng thirc tinh dao ham ctia thwong sd

u u'v-vu
y = --—--- = Y = (2)
v v?
Ap dung cong thirc:

e u=3x+2 =>u=3
o v=2x+5 =>Vv =2

Thé vao (2) va rat gon:
11
S R— (3)

b. Bwéc 2: Cach gidi tdng quat 1a dung cachéséa, b, ¢, d

C tién hanh gidi ti mi nhu budce 1, két qua sé 1a:


https://www.facebook.com/tubinhtran/posts/10213982129894575?pnref=story

ax+b ad - bc
Y = - = Y = o (4)
cx+d (cx+d)?

c. Buwédrc 3: Tim phwong phap giai vé chiéu

Dwa vao cdng thirc (4), ta hdy tim ra phwong phdp nhd céch tinh todn nhung hdy quén di cac bién s8, chi
nhé vi tri cdia ching va cach ta phai hanh ddng nhu thé nao ddi véi vi tri clia ching.

Nhan xét vé dap so (4):

e MAu sd cé duoc a do binh phwong mau sé cii
e Tl sdad - bela do nhan chéo trir nhan chéo cac hang s6 ciia ham séy

Tai sao goi la nhan chéo? D4 1a vi ta nhan hai dai lwvgng nam theo duwdng chéo nhu hinh vé sau day:

4 —>( Kétqualals—4=11 \

(D nhan chéo

) trir nhan chéo (3 mau s8 binh phuong

Tém lai, khdu quyét v chiéu cho tlr s6 la: nhan chéo trir nhan chéo.

Khi 4p dung cu thé:
e L3y tay quet theo huédng miii tén theo thi tu @, @
e V&i mbi miii tén, trong éc lam todn nhan chéo nhung ngoai miéng thi doc két qua cla todn
nhan. Birng néi nhiéu lam rdi tri.

Cu thé,
e Khiquet chéo @, ngoai miéng doc 15
e  Trudc khi quet chéo @, doc “triv”
Sau do, quet chéo @, ngoai miéng doc 4
Lam nham toan trir trong ¢, xong doc: ra 11
ROi ghi két qua 11 & tlr s& nhu hinh vé
e Con mau sé thi ludn ludn 1a binh phuong nén khdng cé gi dang néi.



B. Baitoan thuo 2
Tim dao ham cla ham s6 hitu ti sau day:
3%+ 2x +1

y= (5)
2X% +5x+ 7

a. Budc 1: Cach gidi cdn ban I1a dung cdng thirc tinh dao ham thwong sd nhw bai toan 1

e u=3x+2x+1 => u =6x+2
e v=2x>+5x+7 =>V =4x+5

Thé vao (6) va sau mét hoi tinh todn, rut gon thi dap s6 sé la:
11x2+38x+9

Y = (7)
(2x2 + 5x + 7) 2

b. Buwdc 2: Cach giai tdng quat la dung cdichésé a, b, ¢, d
C& tién hanh gidi nhw buwdc 1. Sau khi tinh todn dai dong, két qua sé 1a:
ax>+bx+c (an-mb)x2 + 2(ap-mc) x + (bp-nc)

Y = mmmmmmmmmmmmmeeeeeee =y = (8)
mx%+nx+p (mx?+nx+p)?

c. Buwdrc 3: Tim phwong phap giai vé chiéu
Dwa vao cdng thirc (8), nhwng hay quén di cdc bién s6, hay tim cich nhé vi tri va hanh dong theo vi tri.

Dap s6 (8) cb thé viét dudi dang téng quat 1a

Ax?+Bx +C
y = (9)
(Mmx?+nx+p)?
vai:
A=an-mb (10)
B =2(ap —mc) (112)

C=bp-nc (12)



B4y gid ta chi tim ra qui luat tinh A, B, C cho dé& nhé ma thoi. Dé lam duoc viéc nay, t6i d3 cd y sdp x&p
a, b, c, m, n, p trong cong thirc (10-12) theo mot thi ty nhu sau:

e Khi d6i chiéu cong thirc (10) véi vi tri cac hang s6 cla y trong (8), ta thay rd A chinh 13 két qua
cla nhan chéo trir nhan chéo. D6 |a khau quyét ta da hoc duoc tir bai todn thi nhat.

e Khi d6i chi€u cong thirc (11) véi vi tri cac hang s6 cla y trong (8), ta thay rd B chinh 13 két qua
cla nhan chéo trir nhan chéo rdi nhan doi.

e Khi d6i chiéu cong thirc (12) véi vi tri cac hang s6 cla y trong (8), ta thay ré C chinh I3 két qua
clia nhén chéo trir nhan chéo.

Nhu vay |a ta d3 phat hién ra khau quyét vé chiéu. D6 1a 3 1an dp dung khau quyét nhan chéo trir nhan
chéo. Bay gid chi con liét ké qua trinh tinh toan nhu sau:

e Hay nhin vao t&r sd ciia ham sd y & (5): c6 tat ca 3 s6 hang 1a 3x2, 2x, va 1.
e Lan lvot dp dung khdu quyét nhan chéo trir nhan chéo cho tirng s& hang tir trai qua phai.

1) Mudn tim A, xuat phat tir s6 hang dau tién la 3x2
e Nhan chéo véi s6 hang gan nhat & mau sé 1a 5x (chi nhan hang s& ma thdi):

(3 nhan 5) trir (2 nhan 2) =11
e MaAu s6 van la miu s& nguyén thiy binh phuong nhu hinh minh hoa.

Bay gid, ta hdy nh& bang hanh ddng chi dirng nhé cong thirc. Ta vira 1y tay quet theo cac miii tén chi
dan, vira doc tich s6 clia khdu quyét nhan chéo. Chang han, hinh vé sau day minh hoa céch tinh:

/ /v Kétqualal5-4=11 \

(@ nhan chéo /

\/ 11x% + ...
\S\\ y =

@ trir nhan chéo @ mau s6 cii binh phuong /

e P3utién, quet theo miii tén s6 @ thi miéng doc 1a 15 (do 2 nhan 5)
e RO trudce khi quet theo miii tén sd @ thi miéng doc I3 “tri”

e Sau do, quet theo miii tén sd @ thi miéng docla 4

e Lam todn trir nham trong dc, xong doc két qua la 11

e D613 hang s A ma ta can tinh. Ghisé 11 vao tir s& nhu hinh vé.




2) Muén tim B, ta van xuat phat tir 3x?> nhung nhan chéo véi s6 xa hon & mau s6 (tirc s6 7)

e Nhan chéo trir nhan chéo la: (3 nhan 7) trir (2 nhan 1) =19
e Vi khdi hanh [an th nhi tir 3x%, dem két qua 19 nhan véi 2 (chi la meo nhd théi)
e K&t qua duoc 38. D6 1a hang s6 B can ghi xudng nhu hinh vé

-

@ nhan chéo

\
W
vy =
+5x +
ST
\C@trl‘xnhénchéo /

Két quala2l— 2=19
Nhan 2 vi di tir s6 3x2 [an tha 2
K&t qua cudi cung la 38

11x%> + 38x +...

(2x*+5x +7)2

/

3. Mudn tim C, ta phai di chuyén dén s6 hang thi nhi (tlc 2x) & tlr s6

e Ap dung khau quyét han chéo trir nhan chéo: (2 nhan 7) trr (5 nhan 1) =9
e DG vai 2x, day la khai hanh [an thi nhat nén khéng can nhan 2.
e K&t qua duoc 9. D6 1a hang s6 C can ghj xudng nhu hinh minh hoa

-

(D nhan chéo

3x2 + 2 +

"

5

@ trlr nhan chéo

—) y=

Kétquala14—5=9

/

11x*+38x + 9

(2x?2+5x +7)?

~




C. Thay I&i két ludn
Céac ban h3y thuc tap bai todn th& nhi vai [an cho quen khiu quyét nhan chéo trir nhan chéo. Cac ban sé
thay phuong phép vo chiéu rat nhanh va dé kiém chirng dap s6 so vé&i cach tinh thi cong dai dong. Phuong
phép vo chiéu cho phép ta tim ra ddp s6 chi véi mot dau bang ma thdi, nghia la tir dé bai dén dap s6 chi

can c6 mot dau bang 13 viét ra két qua lién.

Chu y bai todn thi nhi ¢ 3 khdu quyét nhan chéo trir nhan chéo. Khiu quyét nhan chéo trir nhan chéo
thir nhi phai nhan d6i két qua vi xuat phat [an th nhi & cung moét dia diém nhu khiu quyét thr nhat.

Céc ban c6 nhan thay bai todn thr nhat chang qua la dang déc biét cla bai toan thi nhi khi cac hé s6 cla
x2trd thanh zero. Do d9, tir 3 khau quyét nhan chéo trir nhan chéo, bai toan th&r nhat chi con cé mot khau

quyét nhan chéo trir nhan chéo ma théi.

Trong thuc t&, ban c6 thé gép bai toan th nhi vdi vai sé hang bang khong, chang han:

22 +5x +1

Muén ap dung phuong phap vo chiéu, ban phai sdp x€p lai cac s& hang theo dung vi tri: trudc hét 1a s6
x2, k& ti€p 1a s6 x, cubi cung 1a hang s&. Chdng han, ddi v&i bai toan vira néu:

0x* +3x -5 -6x2 + 20x + 28

2x2+5x +1 (2x* +5x + 1)?

DY nhién, muén lam rat nhanh thi hdy sdp xé&p lai trong dau chi dirng viét ra, roi 4p dung khiu quyét
nhan chéo trir nhan chéo.

Bay gi& hay ap dung vo chiéu cho bai toan hoi phirc tap hon mét chut:
3sin(x) - 5 (-6sin?x + 20sin(x) + 28) cos(x)

y = => y' =
2sin?x + 5sin(x) +1 (2sin?x + 5sin(x) + 1)?2

Trong bai trén, ta d3 xem sin(x) 1a u, roi c& 1dy dao ham binh thuwdng nhu thé u la x vdy. Cudi cung, ta
nhan két qua véi u’ tirc cos(x) dé dugc dap so.

Chuc céc ban dua theo cac hinh v& trong bai nay dé luyén thanh céng phwong phap vd chiéu cho hai bai
toan dao ham trén day. Sau khi quen, cac ban hdy ap dung phuwong phap giai 3 budc vao céach tinh cac tich
phan va cach giai cdc phuong trinh vi phan, roi tim ra vé chiéu cho chinh minh. Khi chinh céc ban tim ra
cach nhd& vo chiéu cho minh thi cac ban sé nhd 1au hon.



